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Rezolvare 
 

        1.Dacă ( )0 2008f = atunci 2008b = .Dar ( )2 2 2008f a∈ ⇔ + ∈ . a este raţional,prin urmare 

0a = . 
          Aşadar ( ) 2008f x = ,funcţie constantă deci ( ) { }Im 2008f = . 

        2.a)Calculăm coordonatele vârfului: ( )2
1, 1 2 2

2

m
x y f m

m
= = = = − + . 

  Într-adevăr punctele de coordonate ( )1,2 2m− satisfac ecuaţia 1x = ,deci vârfurile parabolelor associate sunt 

pe dreapta de ecuaţie 1x = . 

           b)  1 2
2

1 2 1
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−= = ⇔ − = ⇔ =  

   Dacă  1m = atunci ecuaţia devine ( )22
1 22 1 0 1 0 1x x x x x− + = ⇔ − = ⇔ = =  

        3.Inecuaţia ( ) 20 0 2 2 1f x x x< ⇔ < + + .Folosind regula semnului funcţiei de gradul 

doi, 4 8 4∆ = − = − atunci f are semnul strict pozitiv pe . 

     Altfel: ( )22 22 2 1 1x x x x+ + = + + . ( )f x fiind sumă de două pătrate perfecte ( ) 0f x⇒ ≥ . 

   Cum 2x respectiv ( )21x + nu sunt simultan nule ( )f x⇒ este strict pozitiv pentru fiecare valoare  

reală a lui x . 
         
        4.a) 

( )( ) ( )3 2 2 2 2log 1 log 1 3log 1 1 log 1 3log 3x x+ + = ⇔ + + =

( ) *
2 2 2 2log 1 3log 2 1 3log 4 log 1 2x x x x +⇔ + = ⇔ + = ⇔ = ⇔ = ∈  

  2x = satisface ecuaţia (se verifică prin calcul direct)ca urmare { }2=S . 

          b) Condiţia de existenţă este 225 0.x− ≥  
225 7x x+ − =  
2 2 2 2 2

1 225 7 25 49 14 2 14 24 0 7 12 0 4, 3x x x x x x x x x x x⇔ − = − ⇒ − = − + ⇔ − + = ⇔ − + = ⇔ = = Am

bele valori satisfac ecuaţia deci { }3;4=S . 

 


