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Soluţii 

a)  Pentru 0 \{ 1, 2}x ∈ − − , 
0

0lim ( ) ( )
x x

f x f x
→

= ∈ , deci  funcţia are limită în 0x x= . Funcţia nu are limite 

în punctele 0 1x = −  şi 0 2x = − , deoarece ( 1 0)f − − = −∞, ( 1 0)f − + = +∞, ( 2 0)f − − = +∞, 
( 2 0)f − + = −∞.  

b) Se obţine 
2

( )
( 1)( 2)

x
g x

x x
=

+ +
. Funcţia are asimptotele verticale 0 1x = −  şi 0 2x = − , şi asimptota 

orizontală 1y = . 
c)  Calcul direct. 

d) Se obţine Se arată că  1 1
( 1)

2 3
f x

x x
+ = −

+ +
, 

1 1
( 2) ,

3 4
f x

x x
+ = −

+ +
..., 

1 1
( 2008) ,

2009 2010
f x

x x
+ = −

+ +
  

Rezultă că ( )lim ( 1) ( 2) ( 3) ... ( 2008)
x

f x f x f x f x
→∞

+ + + + + + + + = 
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2 2010x x x→∞
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e) Folosind punctul c) se obţine că 
2 2 2 2

1 1 2 3
( )

( 2) ( 1) ( 2) ( 1)

x
f x

x x x x

− −′ = − =
+ + + +

.. Ecuaţia dată este 

2 2

1 3 2 3

( 1)( 2) 8 ( 2) ( 1)

x

x x x x

− −= − ⋅
+ + + +

. După simplificări şi reduceri se obţine ecuaţia 28 18 7 0x x+ + =  cu 

soluţiile 
1 7

{ , }
2 4

x ∈ − − . 

f) Deoarece 
2 2
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( )

( 2) ( 1)
f x

x x
′ = −

+ +
 se obţine ( )lim ( ) ( 1) ( 2) ... ( 2008)
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→∞
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