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Soluţie. 

1. a) Avem că 2 1 5 5 2 1 5 3 2x x x+ ≤ ⇔ − ≤ + ≤ ⇔ − ≤ ≤  şi 1
3 2 1 1 3 2 1 1

3
y y y− ≤ ⇔ − ≤ − ≤ ⇔ ≤ ≤ . Deci, 

valoarea maximă a expresiei 3 4A x y= +  este max 3 2 4 1 10A = ⋅ + ⋅ = . 

b)  2 2 2 2 2 2
1 2 3 127 1 2 3 127 1

log log log ... log log ... log 7
2 3 4 128 2 3 4 128 128

 + + + + = ⋅ ⋅ ⋅ ⋅ = = − ∈ 
 

. 

2.  Din faptul că raţia este supraunitară rezultă că progresia aritmetică este strict crescătoare şi se deduce uşor 
că raţia progresiei, pe care o notăm cu r, este număr natural (raţia este egală cu diferenţa a două numere 
naturale şi nu poate fi negativă; altfel, dacă raţia ar fi negativă, atunci progresia ar conţine termeni negativi). 
Prin urmare, avem că 111 a nr= +  şi 1 18a mr+ = , de unde rezultă că ( ) 7m n r− = , deci 7r = . Ecuaţia 

111 7a n= +  are două soluţii 1 11

0

a

n

=
 =

 şi 1 4

1

a

n

=
 =

, de unde obţinem două progresii aritmetice ( ) 1n n
a ≥  de 

numere naturale, cu raţia supraunitară, care au printre termenii lor  numerele 11 şi 18, şi anume, progresia 
aritmetică 4,11,18,25,32, ……  şi progresia aritmetică 11,18,25,32, ……… .  

3. Avem că ( )( ) ( )( ) ( ) ( ) ( )( )3 4
2

1 2 2 1 1
5 5 20 2 2 1

6 24n n
n n n n n n n

C C n n n+
− − + + −

> ⇔ ⋅ > ⇔ − > + + ⇔  

{ }2 17 42 0 4,5,6,...,13n n n⇔ − + < ⇔ ∈ . Având în vedere condiţiile de existenţă ale numerelor 3
nC  şi 4

2nC +  

obţinem soluţiile { }4,5,6,...,13n ∈ . 

4 a) Prin calcul obţinem că avem un singur punct care aparţine reprezentării graficului funcţiei  f  într-un 
sistem de coordonate xOy  şi cadranului II şi anume, punctul de coordonate ( )2,2− . 

b) Se trasează graficul funcţiei  f. 
 


