Ministerul Educatiei, Cercetarii si :I'ineretului
Centrul National pentru Curriculum si Evaluarein Invatamantul Preuniversitar

Solutie

1.a) ’f '(x)=1+€* 20, R, deci f este strict crescatoare pe R .Rezultd caeste injectiva. Deoarece
Jim f (X)=~co , lim (x) =0 si f este continua rezultd Im f =R . Prin urmare f este surjectiva.
Fiind injectiva si surjectiva, f este bijectiva.

b) Fiefunctia h: R - R, h(x)=x+e*~(2x+1). Deci h(x)=€* -x-1.

Rezultd h'(x) =€ ~1si urmatorul tabel de variatie:

Din tabelul de variatie rezulta h(x) = x +&* —=(2x +1) =20, BO R, de unde

f(x)=2x+10ad R

Rezulta f(1)=1+I, deunde | +¢€ =1+ cusolutiaunici 1 =0.

2.a) Deoarece F este o primitiva peR afunctiei f, atunci F'(x) = f (x),0X R.

Deci (4F (x)) =4f (x) =4sin® xcosx.

Apoi (sin4 x) =4sin® xcosx. Deci exista cOR astfel incat 4F (x) =sin® x +c.

b) Aria subgraficului este J? f(t)dt .
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rezultd ca aria ceruta este 2
0 I;T 2" (x)dx = I(;Tsi n®"*® x cos®* xdx . Pentru calculul integralel I ;[si n®"*3 xcos®™* xdx utilizam
. L 1 3n+l
schimbarea de variabila cosx =t . Rezulta I;T 2" (x)dx = —I_lt3”+1 (1 —t2) dt .
3n+1

Deoarece functia f :[-11] - R, f (t)=t3”+1(1—t2)3n+1rezultéj'flt%*l(l—tz) dt =0,

deci | ;Tf 203 dx =0 .



