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Solutie
1.a) f este continua pe fiecare dintreintervalele (~,1) si (1,00), deoarece pe fiecare dintre intervalele

(=e0,1) si (L o) f seobtine prin operatii cu functii continue. f este continua in 1 daca Iinl1 f(x)=f(2).

. . . In(1+t
Deoarece lim f (x) :“mln_x =lim (1+1) =1="f (1) rezulta f continua in 1. Rezulti f continua peR .
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b) Suntemin cazul — . Aplicam regulalui I” Hospital. Rezulta lim——————=lim———.
0 =1 (x-1) x-12x(x~1)
par lim———* =1 Degi limitaeste -
x-12x(x-1) 2 2

¢) Deoarece se obtine prin operatii cu functii derivabile, functia f este derivabila pe (0,00)\{1} .

inplus ') =X 27XINX 5 (8, )\(3 .

x(x-1)
Cum IimM:IimM = —l, rezultd ca f estederivabilain X =1 si
x-1 x=1 ~x-1 x-1 2
, ) , 1
f (1)=lemf (x)=—5.
(1—1—|nxjt-)172, x #1
Prinurmare, f':(0,00) - Rsi f'(x) = x~1)
-, x=1
2
1 . . .
Deoarece 1-=~Inx <0,b (& ) rezulta f'(x)<0,0 (8, ), deci functia

X
f este strict descrescitoare.

2.a) Fie F:R - Roprimitivi pe R alui f. Atunci f este derivabild pe Rsi F'(x) = f (x),(x] R. Deci
F'(x)=In(l+sin®x), %] R . Deoarece 1+sin”x =1 rezultd F'(x) =In(l+sin®x) 20, R. Prin urmare
F este crescatoare pe R

b) I;Tf (X) cosdx = J';Tln(1+sin2 x) cosxdx .

Utilizam schimbarea de variabila sinx =t Rezulta [ f (x) cosdx :jgln(utz)dt =0.

c) Functia f , fiind continua pe R , admite primitivepe R . Fie F o primitiva pe Ralui f .
Atunci F estederivabilape R si F'(x) = f(x),[Dd R.

Tnplus, g(x) = j f (t)dt = F (arcsinx) -F (IZTJ de unde rezulta ca g este derivabila pe (-1
i

1
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g'(x) =arcsin' x [F' (arcsinx) = In(1+x*). Deci




