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Soluţii 
 
a) Se obţine că ( )f x x=  ⇔  lnx x x⋅ = ⇔  (ln 1) 0x x⋅ − = . Rezultă că  ln 1x = deci  x e=  şi { }A e= . 
Mulţimea A  este mărginită fiind finită. 
b) Funcţia f  este continuă şi are semn constant pe orice interval pe care nu se anulează. Ecuaţia ( ) 0f x =  
este ln 0x x⋅ = şi  are soluţia 1x = . Tabelul de semn este  

x  0  1 +∞  
( )f x  −  −  −  −  0  + + + + + + + + + + 

 

c) Se obţine 
( ) 2 ln 2 ln 2

lim lim 1
2 2x e x e

f x e x x e e e e

x e x e e→ →

− − −  = = = − − − 
 

d) Avem ( 0)f e a− =  şi ( 0) ( ) lnf e f a a a+ = = . Funcţia este continuă în x e=  dacă lna a a= . Rezultă că 
a e= . Pentru a e=  funcţia este continuă în x e= , iar pentru \{ }a e∈  funcţia este discontinuă în x e= . 

e) Funcţia este derivabilă pe (0, )x ∈ +∞  şi ( ) ( ln ) ln 1f x x x x′ ′= = + .  

f) Rezultă că ( ) 1 ln 1k kf e e k′ = + = + . Se obţine că 2 3 4 ... 2009S = + + + + = 2 2009
2008 1004 2011
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+ ⋅ = ⋅  

 


