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Rezolvare 
a) Se arată prin calcul direct. 
b) Se demonstrează că 

( ) ( ) 2 2 2, , 2007 2007 2007 2007 2007 2007 2007 2008x y z x y z x y z xyz xz yz xy x y z∀ ∈ = = − − − − − − + ⋅
 
c) Utilizând proprietatea de asociativitate a legii de compoziţie  obţinem:    

( ) ( )2008 2008 2008 2008 2008 2008 2008= =  

d) Determinăm dacă e∃ ∈ astfel încât ,x e e x x x= = ∀ ∈ . 
Existenţa elementului e se determină din faptul că ,x e x x= ∀ ∈ de unde se obţine că 2008e = . 
Apartenenţa lui e la   este evidentă:  2008 ∈ . 
Se demonstrează că legea  este comutativă pe  adică , ,x y y x x y= ∀ ∈  

Deci 2008e∃ = ∈ astfel încât ,x e e x x x∗ = ∗ = ∀ ∈  

e) ( ), , 2007 , , 2007 2007 2008 2007x y H x y x y H xy x y∀ ∈ ≥ ⇔ ∀ ∈ − + + ⋅ ≥ ⇔

( )( ), , 2007 2007 0x y H x y⇔ ∀ ∈ − − ≥ adevărat. 

f) Ecuaţia devine ( )2 1 2 2007 2 2007 0x x− + ⋅ + ⋅ =  ce are mulţimea soluţiilor { }1;4014  

 
 


