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Soluţii 
 
1.a) Se considera functia ( ) ( ) ( )1 ln 1g x x x x= − + ⋅ +   

Calculeaza ( ) ( ) ( )1 ln 1 1 ln 1g x x x′ = − + − = − +  Se arata ca g este strict descrescatoare pe 

( ) ( ) ( )0; , 0 0 0, 0dg g x x∞ = ⇒ < ∀ > . 

 b) Scrie ( )
( )ln 1 x

xf x e

+

= si calculeaza limita exponentului. Limita ceruta este egala cu 1. 

 c) ( ) ( ) ( )
( )2 1

g x
f x f x

x x
′ = ⋅

⋅ +
,unde g a fost definita mai sus.Cum ( ) 0, 0f x x f′ < ∀ > ⇒ strict  

descrescatoare. 

2.a) Integrănd prin părţi se obţine ( ) 2
2 1f

e
= − . 

  b) Avem: ( ) 1
1 1 1f

e
= − ≤ .Daca 1x > ,atunci ( ) 1 11 1

0 0

1t x xf x e t dt t dt
x

− − −= ≤ =∫ ∫ . 

  c) ( ) ( )
1

0

1 t xf x e t dt− ′+ = − ⋅ =∫ =
11 1

0
0

t x t xe t e x t dt− − −− ⋅ + ⋅ ⋅ =∫ = ( )1
, 1x f x x

e
− + ⋅ > . 


