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Soluţie 
 
1. a)  Se arată că  30S = . 

b)  Se calculează  2 14A A= ⋅ ,  apoi  ( )3 15 1B C I a A⋅ = + + ⋅   şi se obţine  
1

15
a = − . 

c)  Se demonstrează prin inducţie după  n ∗∈ . 

2. a)  Deoarece  ( )( )3 20 1 1 1= ε − = ε − ε + ε +  şi  \ε ∈ ,  rezultă concluzia. 

b)  Determinantul sistemului este  ( )( )( )2 21 1 0∆ = ε − ε − ε − ε ≠ , deci  sistemul are doar soluţia nulă  

0x y z= = = . 

c)  Din ipoteză, există  [ ]g X∈ ,  astfel încât  ( ) ( ) ( ) ( ) ( )3 3 2 3 3
1 2 3 1f X Xf X X f X X g X+ + = − ⋅ . 

Deoarece numerele  1, ε   şi  2ε   sunt rădăcinile polinomului  3 1X − , se obţine sistemul   
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,  unde  ( )1k ka f= ,  { }1, 2, 3k∀ ∈ .   

Folosind punctul  b)  se deduce  că  ( )1 0kf = ,  { }1, 2, 3k∀ ∈ ,  de unde rezultă concluzia. 

 


