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   Rezolvare 
    1. ( ): , 3 2f f x x→ = −\ \ este strict crescătoare pe \ fiind funcţie de gradul I cu coeficientul lui 

x strict pozitiv.Dacă [ ]1;3x ∈ atunci ( ) ( ) ( )1 3 .f f x f≤ ≤ Dar ( ) ( )1 1; 3 7f f= = ⇒ Im [ ]1;7f = . 

    2.a. ( ) ( ] [ )21 3 2 0 ,1 2,f x x x x≥ ⇔ − + ≥ ⇔ ∈ −∞ ∞ =∪ S  

         Cum = ⇒∩] ]S inegalitatea este adevărată pentru orice .x ∈ ] . 

    2.b.Înlocuind avem ( ) ( ) ( )2
2 5 2 5 0 9 2 4 5 0a b a b a− + − + = ⇔ + + − + =  

         Cum ,a b ∈ _atunci 9 2 0a b+ + = şi 4 0a+ = 4; 1a b⇔ = − = − . 
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         Rezolvând inegalitatea obţinem ( ) ( ) ( )( ) [ ]21 4 1 0 1 3 0 1,3m m m m m+ − + ≤ ⇔ + − ≤ ⇔ ∈ −  

    4.a.Condiţiile de existenţă sunt 
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            Prin ridicare la pătrat ecuaţia se transformă 

în: 3 4 4 2 3 4 4 4 2 3 4 4 0x x x x x x x+ + − + + − = ⇔ + − = 4x⇔ = sau 
4

3
x = − . 

            4x = verifică egalitatea ,dar 
4

3
x = − nu. 

      4.b.Condiţia de existenţă este 0x > şi 1x ≠ .   
        Utilizând proprietaţile logaritmilor 

avem: ( ) ( ) ( )2
8 8 8 8

4 4
2log 2 log 1 2log 2 2log 1

3 3
x x x x+ − = ⇔ + − =
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8 8

4 2
2log 2 1 log 2 1 2 1 8

3 3
x x x x x x⇔ − = ⇔ − = ⇔ − = ⇔ 2 1 4 1 2.x x x x− = ⇔ − =  

      Dacă 1x > atunci ecuaţia devine 2 2 0x x− − = cu soluţiile 1 21, 2x x= − = dintre care admitem 2. 

      Dacă 1x ≤ şi 0x > ecuaţia devine ( ) 21 2 2 0x x x x− = ⇔ − + = care nu are soluţii reale. 

      Deci S={ }2 . 
 


