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Solutie

1.a) Deoarece f'(X) = rezulta urmatorul tabel de variatie:
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. Seobservi ci ceamai mici valoareeste In2.

f(x) |\ In2 J
b) Cume'™ =1++1+x% 51 g'(X) =

! rezulté(ef(") —1) g'(x) =1.
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c) Fiefunctiag:R - R,@(X) = g(X) —X. Rezulti ¢'(X) = (1+ X2) 2 —1.Deoarece ¢'(x)<0,04 R

rezulta ¢ strict descrescatoare pe R . Prin urmare, pentru orice X > Orezultda ¢(x) <¢(0). Cum ¢(0) =0, se
obtine inegalitatea ceruta.
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2.3) Intr-adevar f este derivabilasi f(0) = f (1) =0, iar [ f (x)dxz%—x3 +g ;=0
0
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b) Deoarece f (x) =ax’ +bx® +ox +d,a #0, rezulta [  (x)dx :%+% +g +d i
0

f(0)=d, f() =a+b+c +d. Prinurmare, conditia f [1M este echivalenta cu

a+b+c=0 3a a

a b ¢ ,deunde: al0R,& 0O,bc—- —,¢ —,dJ R.Rezultd
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f(x)=ax3—3—2ax2 +%x+d,aDR,a¢ 0,d] R. Atunci f(%j=d=f(0).

1
¢) Aplicam teorema de medie. Deci ¢J(0,1) astfel incat j f(X)dx= f(c) .Rezulta f(c)= f(0) si f(c)= f(1).
0

Conform teoremei lui Rolle, exista a [01(0,c) si S0(c,1) astfel incét f'(a) =0, f'(B) =0.



