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Solutie

1a) +A=[ 0 o +aP=[t e, ea
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b) A2=-A, A*= A2.A=-AA=-A% =A. Prininductie matematica rezulti ca A" =(-1)"" A O] N',
deci {A'|nON'E £ A4 .

c) Fie B=20081, - A+ A% - A +.. +A°® =20081, —2008A =2008(1, -A).

2
Cum I2—A=£ 5J:dethz-zooaz.

2.a) f (1) +f(-1) =an(1+(—1)”) +an_1(1 + —1)”'1) +.. 40y (1 4 1)) 2a

1+(—1)k 0,3 , pentru orice kO{1,2,...,n} , deci f (1) + f (1) este numar par

b) Presupunem ci ecuatia f (x) =0 are o radacina intreaga k; atunci f (x) =(x—k)g(x), unde g esteun
polinom cu coeficienti Tntregi.

f(2)=(2-k)g(2) esteimpar, deci 2-k esteimpar

f(3)=(3-k)g(3) esteimpar, deci 3-k esteimpar

Atunci 2-k +3 -k =5 -2k este par, contradictie.

c¢) Daca polinomul g = X3-X+3a+la putea fi descompus Tn produs de doua polinoame neconstante, cu
coeficienti intregi, unul dintre aceste polinoame ar fi de gradul 1, deci g ar avea o radacina rationala

xozg, p.q0Z, @ L(p.qfF 1 astfel incat p|isi q|1. Rezultd %, Of 13.

Pentru X, = -1=> g(~1) =3a+1=0 daci si numai daci a= —% OZ.

Pentru X, =1= g(1) =3a+1=0 dacd si numai daca az—% 0Z.



