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Soluţie 

 

    a) 1 0, ( ,0) ( ) 0; ( ) ( ) '( ) ( )xe x f x F x f x dx F x f x− < ∀ ∈ −∞ ⇒ < ∈ ⇔ = < 0 ⇒∫  

    primitivele F  sunt strict descrescătoare pe intervalul ( ,0)−∞  

   b) ( ) ( )
0

0 0

( ) ( ) 1 1
x x x

t t xg x f t dt e dt e t e x= = − = − = − − ⇒∫ ∫  

   c) ( )'
'( ) 1 1x xg x e x e= − − = − ⇒  funcţia g este o primitivă a funcţiei f . 

   d) ( ) ( )
1 0 1 0 1

1 1 0 1 0

( ) ( ) ( ) 1 1x xx f x dx x f x dx x f x dx x e dx x e dx
− − −

⋅ = − ⋅ + ⋅ = − ⋅ − + ⋅ −∫ ∫ ∫ ∫ ∫ ; integrand prin părţi,      

    avem: 
1

1

2
( ) 1x f x dx

e−

⋅ = −∫  

    e) notăm ln:[1, ] , ( ) (ln ) 1 1 '( ) 1tu x u t f t e t u t→ = = − = − ⇒ = şi 

      [ ] ( ):[1, ] , ( ) ln ( ) 1 ln 1 1 ln '( ) 1t tv x v t f t e e t v t→ = + = − + = = ⇒ =  

      Cum [ ]( ) ( ), [1, ] (ln ) ln ( ) 1u t v t t x f t f t< ∀ ∈ ⇒ < + ⇒  înlocuind în teorema de monotonie: 

      „ [ ]( ) ( ), ; ( ) ( )
b b

a a

v x u x x a b v x dx u x dx≥ ∀ ∈ ⇒ ≥∫ ∫ ” avem : [ ]
1 1

(ln ) ln ( ) 1
x x

f t dt f t dt≤ +∫ ∫  

    f) ( ) ( )
11

1 1

1
1 2x x

f e dx e x e
e− −

Γ = − = − = − −∫  

 


