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Rezolvare 
a) Se demonstrează că ,x y∀ ∈ x y y x∗ = ∗  

     ( )( ) ( )( )2008 2008 2008 2008 2008 2008 2008 2008x y y x⇔ − − + = − − +  adevărat deoarece      

     înmulţirea este comutativă pe  
b) x y x∗ =   ( )( )2008 2008 2008 2008x x y x∀ ∈ ⇔ − − + =  x∀ ∈  

     ( ) ( )2008 2008 2008 1 0x y ⇔ − − − =    x∀ ∈   
1

2008
2008

y⇔ = + ∈  

c) x z z∗ =     x∀ ∈  ( )( )2008 2008 2008 2008x z z⇔ − − + =  x∀ ∈  

     ( ) ( )2008 2008 2008 1 0z x ⇔ − − − =    x∀ ∈    2008z⇔ = ∈  

d) Se demonstrează că { }, 2008x y∀ ∈ −  { }2008x y∗ ∈ − ⇔  

     ( )( )2008 2008 2008 2008 2008x y⇔ − − + ≠ ⇔ ( )( )2008 2008 0x y⇔ − − ≠  adevărat . 

e) Se demonstrează că legea ∗  este asociativă pe { }2008−  { }, , 2008x y z∀ ∈ −  

( ) ( ) ( )( )( )22008 2008 2008 2008x y z x y z x y z∗ ∗ = ∗ ∗ = − − −  

     La punctul a)  s-a demonstrat că legea ∗  este comutativă.  (2) 

     Deoarece legea este comutativă, din punctul b) obţinem că 1
2008

2008
e∃ = + ∈  elementul  neutru al 

legii ∗  definită pe { }\ 2008  (3) 

     Deci structura algebrica { }( )\ 2008 ,∗ este asociativă, comutativă şi are element neutru. 

     Se demonstrează că orice element din { }\ 2008  este simetrizabil. { }\ 2008x∀ ∈ astfel ca          

     
1

2008
2008

x x x x′ ′∗ = ∗ = + . Din 
1

2008
2008

x x′∗ = +  obţinem 
( )2

1
2008

2008 2008
x

x
′ = +

−
 

      { } { }\ 2008 \ 2008x x′ ∈ ∀ ∈ . Deci { }( )\ 2008 ,∗ este grup 

 f) Se alege \a ∈ . De exemplu 2a = . Obţinem ( )( )2 2008 2 2008 2008 2008b b∗ = − − + ∈  

2008 2 2008b⇒ − = +  de unde 2 2 2008b = + ⋅    
 
 


