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Soluţie 
 

1.a) det 1.A = −  

b) Prin calcul direct rezultă 1
0 0 1
0 1 0 .
1 0 0

A−
 
 =
 
 

 

c) Fie 3 ;B I A= +  rezultă 2 2 .B B=  Prin inducţie rezultă imediat că 12 .n nB B−=  

2.a) Restul împărţirii polinomului 1f   la polinomul 2X −  este ( )1 2 7 0f = ≠ , deci 2X −   nu divide  f 

b) Fie g câtul împărţirii lui 3f  la 1X − ; suma coeficienţilor polinomului g este ( )1g  

Avem ( ) ( ) ( )3 3 31 2 1 2 2 1f f X g f X g= − ⇒ = − − ⇒ + = −  

Dar ( ) ( )( ) ( )29 2 8 7
3 2 1 2 4 2 1 ... 1 2 1f X X X X X X X X+ = − + − + = − + + + + + − , deci  

( ) ( )8 7 ... 1 2 1 1 9.g X X X X g= + + + + + − ⇒ =  

Alternativ: Fie g câtul împărţirii lui 3f  la 1X − ; suma coeficienţilor lui g este ( )1g  

Avem ( ) ( )3 1 2 1f X g f X g g′ ′= − − ⇒ = − + , deci ( ) ( ) ( )1 1 1 9f g g′ = ⇒ =  

c) Aplicând teorema împărţirii cu rest, rezultă ( ) [ ]2 1 ,nf X X q r r aX b X= + + + = + ∈  

Fie ε o rădăcină a polinomului 2 1h X X= + + ; atunci 3 21, 1 0ε ε ε= + + =  

Însă ( ) 3 22 4 1 6nf ε ε ε ε ε= + − + = −  şi ( )f a bε ε= + , deci 6, 0 6a b r X= − = ⇒ = − . 

 


