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Solutie
X 5 =0si lim f(x)=lim arctgxzi—zT rezulta lim (f (X)g(x)) =0.

1+ X X — 00 X—00 X— 00

1.a) Deoarece lim g(x) = lim
X — 00 X — 00

b) Ecuatiatangentei lagraficul functiei g:R - R Tn punctul de abscisi 1 este y—h(1) =h'(1)(x -1).
2

Deoarece h'(x)= —Lz rezulta h' (1) = -1 cum h(1) === rezulta ca ecuatiatangentei
(1+ XZ) 2 4
&stey——2 = —%(x -1)

c) Cum h'(x)<0,04 (® ), rezultd ca functiah este strict descrescitoare pe(0, ).
Din x>0 rezultd h(x) <h(0) =0, de unde concluzia f(x) >g(x),0x] (&, ).
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2.0) f(x)=[ fo(t)t = [1dt =x, iar f,(x)==f(t)t = [t =" .
0 0 0 0 2
2
Deci f,:R - R, f,(x) =X7. Prin urmare rezulta f,%(x) = 2f,(x), X R

n
b) Sedemonstreaza prininductieca f,(x) =X—|. Prin urmare :
n!

n+1)x™ +(n +2)!
Xy (x) 1 :( +)1 (n+1) . Rezulta Iim—)(f“()()-|-1 =
fa()+2  x™+2(n+1)! xe iy (%) +2
¢) Volumul corpului obtinut prin rotirea graficului functiei g:[0,1] —[O, 1§ este

vol (Cg) = n_[:gz (x)dx = ]'{"O”XZ sin? xdx. Apoi

n+1.

T /4
ITI”XZ sin? xdx = Z—Tj‘ x? (1-cos2x)dx 7 ——”J. x cos2xdx , iar
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Vi 177 , T
jX2COSZde=—jX2(Sin2X) dx = —jxsiandx.
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T T
Cum - xsin2xdx =1J. x(cos2x) dx =2 —EJ‘COSZXdX = rezultavol (Cg) =
0 29 2 2 2
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