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Soluţie 
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( ) 2 2 2 2
1 2 1 2Tr · 0tA A a a b b= + + + =  dacă şi numai dacă 1 2 1 2 20 0 .a a b b A= = = = ⇒ =  

c) Suma elementelor matricei tA A⋅  este ( ) ( )2 22 2 2 2
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, deci 2  (pentru 7, 0)A K a b∈ = =  

b) Fie 2 2,X aI bA Y cI dA= + = + ; atunci ( ) ( )27XY ac bd I ad bc A XY K= + + + ⇒ ∈  

c) Fie 2 2,X aI bA Y cI dA= + = + , 2X O≠ , astfel încât 2XY I= . Vom demonstra că 2 2det 7 0X a b= − ≠ . 

Presupunând contrariul, ar rezulta că există ,a b ∈  astfel încât 2 27 .a b=  Dacă 0,b ≠  atunci 
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absurd, deoarece 7 nu este pătratul niciunui număr raţional. Ca urmare, 0,b =  deci şi 0,a =  adică 2 ,X O=  
contradicţie.  

Din 2XY I=  rezultă 
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