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Soluţie 
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b) Funcţia f este derivabilă  şi  ( ) ( ) ( )2 2
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( ) [ )0, 1,f x x′ > ∀ ∈ ∞ , rezultă că func.ia f este strict crescătoare. 

c) Funcţia f fiind strict crescătoare re este injectivă. Cum f  este continuă  pe [ )1,∞ , ( )1 1f = şi ( )lim
x

f x
→∞

= ∞ ,  

din monotonia lui f este şi strict crescătoare, rezultă imaginea funcţiei f este [ )1,∞ , deci f este surjectivă. 
Fiind injectivă şi surjectivă f este bijectivă. 
c) Presupunem că şirul 1( ( ))ng n ≥  este mărginit superior, deci există [ )1,β ∈ ∞ astfel încât ( ) , 1g n nβ≤ ∀ ≥ . 

Cum funcţia g este surjectivă, există [ )1,α ∈ ∞  astfel încât ( )g α β= . Prin urmare ( ) ( ) , 1g n g nα≤ ∀ ≥ . 

Din ( ) ( )g n g α≤ , deoarece  g este crescătoare rezultă , 1n nα≤ ∀ ≥ , absurd. 

2. a) Funcţia F  trebuie să fie continuă şi derivabilă. Din continuitatea în 1 rezultă  1a b+ = ,  
iar din derivabilitatea în 1 rezultă 0a = . Deci 0a =  şi 1b = .  

b) Utilizăm schimbarea de variabilă ln x t= .Rezultă
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c) h este de două ori derivabilă, cu derivata de ordinul doi funcţie continuă. 
Utilizăm integrarea prin părţi: 
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rezultă ( ) ( ) 1 0h x h x π′ =| . Deci ( ) ( ) ( )( )2
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