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Soluţie 
1.a) f este continuă  pe fiecare dintre intervalele ( ),1−∞  şi ( )1,∞ , deoarece pe fiecare dintre intervalele 

( ),1−∞  şi ( )1,∞  f se obţine prin operaţii cu funcţii continue. f este continuă în 1 dacă ( ) ( )
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rezultă f continuă în 1. Rezultă f continuă pe . 

b) Suntem în cazul 
0

0
. Aplicăm regula lui l´ Hôspital. Rezultă 
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 Deci limita este 
1

2
− . 

c) Deoarece se obţine prin operaţii cu funcţii derivabile, funcţia f este derivabilă  pe ( ) { }0, \ 1∞ . 

În plus,
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Cum 
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, rezultă că f este derivabilă în 1x =  şi 
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Prin urmare, ( ): 0,f ′ ∞ → şi ( )2
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Deoarece ( )1
1 ln 0, 0,x x

x
− − ≤ ∀ ∈ ∞  rezultă ( ) ( )0, 0,f x x′ < ∀ ∈ ∞ , deci funcţia 

f   este strict descrescătoare. 
2.a) Fie :F → o primitivă pe  a lui f. Atunci f este derivabilă pe şi ( ) ( ) ,F x f x x′ = ∀ ∈ . Deci 

( ) 2ln(1 sin ),F x x x′ = + ∀ ∈ . Deoarece 21 sin 1x+ ≥  rezultă ( ) 2ln(1 sin ) 0,F x x x′ = + ≥ ∀ ∈ . Prin urmare  

F este crescătoare pe  

 b) ( )2
0 0

( )cos ln 1 sin cosf x dx x x dx
π π

= +∫ ∫ . 

Utilizăm schimbarea de variabilă sin x t= .Rezultă ( )0 2
0 0

( )cos ln 1 0f x dx t dt
π

= + =∫ ∫ . 

c) Funcţia f , fiind continuă pe , admite primitive pe . Fie F o primitivă  pe a lui f .   

Atunci F este derivabilă pe  şi ( ) ( ),F x f x x′ = ∀ ∈ . 
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