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Solutie
1.a) Functia f ‘R — R este derivabila pe R\{0} i f’(x)=%,D>D R\{G .
X
Deoarece lim f'(x) = lim—~ = —co, dintr-o consecinta ateoremei lui Lagrange, rezulta fg(0) = —co.
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Analog, f}(0)=0c.Decif nu este derivabila in 0.
b) Deoarece functiaf este continua peintervalul [k, k +1] si derivabila peintervalul (k,k +1), aplicam teorema

lui Lagrange . Rezultd existentaunui punct cO(k, k- 1) astfel incét f (k+1)—f (k) = f'(c) :%.
c
c) Din bhﬂ—bn =a, —f (n+1) (a, —f(n)) =a,4 —a, {f(n 4) = (n))rezuita
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Bosg — By = m Er cu ¢, O(n,+ 1). Dar din ¢, 0(n,+ 1) rezulta §/n—+1<%<%'
Prin urmare, ., —b, <0, asaincét sirul (k) , este strict descrescator.
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2.8) | In(1+x)dx=| X' In(1+x)dx =xIn(1+x)| —|——dx, apoi
o [Infr )= i) ox =xin-0)y 2 0.0
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Rezultéjf(x)dx: xX_x X n2 =2
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b) Cum F(0) =0, aplicim regula lui I’ Hospital: lim F(SX) = fim " (f) = lim f():) . Dar
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c) f'(x)=1-x+x Tox T1ay Cum pe (~1,0) derivata f' este negativa, iar pe (0,) este pozitiva,
rezultd ca O este punct de minim absolut, deci f (x)= f (0)=0
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Rezulta x-=-+7-2In n(1+Xx).din care se obtine J'(x —+€de>.|'ln(1+x)d
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Darj[x——+% deujln 1+x)dx<1—52



