
Rezolvare: 
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− + −     = + ⋅ = + =     − − +     
 

b. 
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+ − =  − + 
, atunci ( )( ) 2 2det 3 4 3 4 16 9 16 16 9A a a a a= − + + = − + = de unde se obţine 

ecuaţia 2
1 29 9 1, 1a a a= ⇔ = − = . 

c. 
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+ − =  − + 
, 2det 9A a= şi cum 0a ≠ matricea A este inversabilă. Calculăm matricea 
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∗ −   = =   − +  

, atunci 1
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− ∗ − = =  − + 

. 

 

d. Pentru 
1

3
a = matricea devine 

0 1
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A

 =  − − 
, det 1 0A = ≠ , A  este inversabilă şi vom obţine 

1 2 1

1 0
A− − − =  

 
. În acest caz soluţia ecuaţiei matriceale va fi 1X A M−= , de unde prin calcul se obţine 
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1 1
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− − =  
 

 

e.   
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1 1 3

a
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a

− =  − − − 
, de unde ( ) 1 3 1 3 6Tr A a a a= − − − = −  şi 2det 9A a= . Calculăm 
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 − − − −  = =      − − − − − −   + 
, calculăm 
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 − − −   ⋅ − ⋅ = − − =      − − −    + 
, de unde se va obţine 

identitatea ( )2
2detA Tr A A A I= ⋅ − ⋅ . 

 

f. ( )3 2
23A a M aI= + . Din enunţ se cunoaşte că 2A M aI= + , de unde ( )33

2A M aI= + . Folosind 

proprietatea de comutativitate a înmulţirii matricei unitate cu o altă matrice şi proprietăţile înmulţirii 
matricelor cu scalari, se va obţine: 3 3 2 2 3

23 3A M a M a M a I= + ⋅ + ⋅ + ⋅ . Calculăm 

2 1 1 1 1 0 0

1 1 1 1 0 0
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    = =    − − − −    
, de unde 3 2 0 0

0 0
M M M

 = ⋅ =  
 

 şi înlocuind în relaţia anterioară, 

se va obţine: ( )3 2 3 2
2 23 3A a M a I a M a I= ⋅ + ⋅ = ⋅ + ⋅ . Asadar, ( )3 2

2 2
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3
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