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Soluţie 
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b) f este derivabilă şi 
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Semnul derivatei: 
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Ţinând cont de semnul derivatei, rezultă că – 1 este punct de minim local, iar 1 este punct de maxim local. 

c) Considerăm funcţia :h → , ( ) ( ) ( )h x f x g x= − . Rezultă 
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( )( ) 0, 0,h x x′ < ∀ ∈ ∞ , rezultă că  h este descrescătoare pe ( )0,∞ . Deci 
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2.a) Funcţia f este continuă pe [ ]0,1 , deci este integrabilă pe acest interval.  

Funcţia [ ] ( ): 1,2 , lng g x x x→ = este continuă,  deci este integrabilă pe [ ]1,2 . 

Deoarece ( ) ( ) [ ] { }, 1,2 \ 1f x g x x= ∀ ∈ , rezultă că f  este integrabilă pe [ ]1,2 . 

Fiind integrabilă pe [ ]0,1  şi pe [ ]1,2 , rezultă  f  integrabilă pe [ ]0,2 . 

b) Fie F o primitivă  a funcţiei [ ): 1,ϕ ∞ → , ( ) lnt t tϕ = . Atunci: 
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Rezultă 1
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∫
. Deoarece (1) (1) 0dF ϕ′ = =  rezultă  că limita este egală cu 0. 

c) În cazul respectiv, deoarece f  este continuă, ea admite o primitivă F  şi ( ) ( )( )
b

a
f x dx F b F a= −∫ .  

Fie (0,2)t ∈ . Considerăm funcţia. [ ]: 0,2  , ( ) ( ) ( )x F x f t xθ θ→ = −  

Funcţia [ ]: 0,2  , ( ) ( ) ( )x F x f t xθ θ→ = −  este derivabilă şi ( ) ( ) ( ) ( ) ( )x F x f t f x f tθ′ ′= − = − .  

Deoarece  f  este strict crescătoare, rezultă că θ′  este strict negativă la stânga lui t, respectiv strict pozitivă la 
dreapta lui t. Aceasta probează că funcţia θ este strict descrescătoare la stânga lui t, respectiv strict 

crescătoare la dreapta lui t. Prin urmareθ  nu este injectivă, deci există [ ], 0,1 ,a b a b∈ ≠ , astfel încât  

( ) ( )a bθ θ= , cea ce implică ( )( ) ( ) ( ) ( ) ( ) ( ) ( )F a f t a F b f t b F a F b a b f t− = − ⇒ − = − . 


