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Rezolvare 
a) Se demonstrează că ( ) ( ), , ( 1)( 1)( 1)x y z x y z x y z x y z∀ ∈ ∗ ∗ = ∗ ∗ = + + +R  

b) Din x e x∗ =  
( 1)( 1)
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+ +∀ ∈ ⇒ − =  , x∀ ∈ ⇒ ( 1) 1 2x e e x+ + − =  , x∀ ∈ . 

1e⇒ = ∈ . 
c) Pentru a arăta că ( ),∗   nu este grup, este suficient să demonstrăm că există un număr real nesimetrizabil 

în raport cu legea ∗ . 
Fie x ∈ . x  este simetrizabil x′⇔ ∃ ∈  a..î. x x x x e′ ′∗ = ∗ = . Din punctul b) şi din faptul ca legea ∗  este 
comutativă avem că 1e∃ = ∈ , 1 1x x x∗ = ∗ =  x∀ ∈ , deci 1e =  este element neutru al legii ∗ . Din 

1x x′∗ =  obţinem 
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′ = − ∈
+

doar pentru 1x ≠ − . Deci 1−  este nesimetrizabil şi în consecinţă 

( ),∗ nu este grup. 

d) Deoarece ( ) ( )1 1y y− ∗ = − ∀ ∈ , şi legea ∗  este asociativă pe , obţinem: 

( ) ( ) ( )
2007

1 0 1 1 0 1 ... 1 0 1

termeni

− ∗ ∗ ∗ − ∗ ∗ ∗ ∗ − ∗ ∗ = ( ) ( ) ( ) ( ) ( )1 0 1 1 0 1... 1 0 1 1 1

y

y − ∗ ∗ ∗ − ∗ ∗ ∗ − ∗ ∗ = − ∗ = −  . 

e) Întocmind tabla legii de compoziţie " " pe mulţimea H obţinem în interiorul acesteia doar elementele lui 
H. Deci ,x y H x∀ ∈ ⇒ y H∈ . 
f) Din tablă obţinem elementul neutru 1e = şi faptul că 0 şi 1 sunt simetrizabile în raport cu legea " " 
simetricele lor fiind 0 respectiv 1. 
 
 
 


