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Soluţie 

 
 

a). Fie , ,x y z ∈ , astfel încât ( ) ( ) ( ) ( )1 1x y z x y z ax b y z a x y bz∗ ∗ = ∗ ∗ ⇒ + ∗ − = ∗ + − . 

     2 21 1,    , ,ax aby b z b a x aby bz a x y z+ + − − = + + − − ∀ ∈ . 
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  ; 0a b= =  nu convine,  

     deci 1a b= = care conduce la operaţia 1x y x y∗ = + − . 
b). Se demonstrează că ,x y∀ ∈  avem  x y y x= . 

     ( )2 2 2 3 2 2 3x y xy x y xy x y= − − + = − + + ( )2 2 3yx y x y x= − + + = . 

c). Se verifică existenţa elementului neutru pentru „ ∗ ”.Din 1 1x e x x e x e∗ = ⇒ + − = ⇒ = ∈  
     Presupunem x′  simetricul lui 1 1 1 2x x x x x x x′ ′ ′⇒ ∗ = ⇒ + − = ⇒ ∃ = − ∈  
     2x x x′∀ ∈ ⇒ ∃ = − ∈  simetricul lui x în raport cu legea „ ∗ ”. 
d). e∃ ∈  a î   e x x e x x= = ∀ ∈ .  

     ( ) ( ) 3
2 2 2 3 2 1 3 1 ,   1
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e x x ex e x x e x x e x= ⇒ − − + = ⇒ − = − ⇒ = ∈ ≠  Se verifică existenţa lui  

     
3

2
e = şi pentru 1x = . 

e). Se verifică prin calcul că ( ) ( ) ( ) 2 2 4 2 2 5x y z x y x z xy xz x y z∗ = ∗ = + − − − + . 

f). Lucrând ambii membrii se obţine egalitatea cerută. 
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