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Soluţie 
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Din faptul că ( )0, 0,xe x f x x′′> ∀ ∈ ⇒ < ∀ ∈\ \ , adică  f  este concavă pe \ . 

c) Este cunoscut faptul că derivata unei funcţii într-un punct reprezintă panta tangentei la grafic în acel punct. 

Prin urmare cerinţa problemei este echivalentă cu demonstrarea faptului că ( ) 1,f x x′ ≥ ∀ ∈ \  (deoarece 

dreapta care face cu axa Ox  un unghi de 45D  are panta 1) .Cum ( )0, 1,xe x f x x′> ∀ ∈ ⇒ ≥ ∀ ∈\ \ . 

2. a) Avem ( ) [ ]1 1 , 0,1f x x x= − ∀ ∈ . Deci ( ) ( )
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b) Volumul cerut va fi egal cu: ( ) ( ) ( )1
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c) Avem ( ) 2 200812008f x x x x= − + − +…  (egalitatea rezultă prin înlocuirea  lui n  cu 1,2, ,2007…  în relaţia 

din ipoteză şi apoi prin sumarea celor 2007 relaţii astfel obţinute); apoi, fie prin calcul direct, fie utilizând 

formula pentru 2009 2009a b+  se obţine ( ) ( ) [ ]2009
20081 1, 0,1x f x x x+ = + ∀ ∈ . 
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