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Soluţie 
1.a) f este continuă pe ( ]0,1 deoarece, pe acest interval, se obţine prin operaţii cu funcţii continue. Cum 

sinx x
x

π ≤  şi 
0

lim 0
x

x
→
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0
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= . Deci ( ) ( )
0
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f x f= = . Prin urmare f este continuă 

şi în 0. Rezultă  că f este continuă pe [ ]0,1 . 

b) f este derivabilă pe ( ]0,1 deoarece, pe acest interval, se obţine prin operaţii cu funcţii derivabile. 

Întrucât limita 
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 nu există, f  nu este derivabilă în 0. 
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Conform teoremei lui Rolle, există un punct
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 astfel încât ( ) 0f c′ = , echivalent 
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Rezultă ( ) cosf c
c
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2.a) Avem ( )1 1
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Rezultă ( )
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c) Considerăm funcţia f gϕ = − . Atunci: ( ) 21

x
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Deoarece ( ) 0xϕ′′ ≤ , rezultăϕ ′ este descrescătoare şi ( ) ( ) ( )0 0 0x x xϕ ϕ ϕ′ ′ ′≥ ⇒ ≤ ⇒ ≤ .  

Prin urmare ϕ  este descrescătoare şi ( ) ( ) ( ) ( ) ( )0 0 0x x x f x g xϕ ϕ ϕ≥ ⇒ ≤ ⇒ ≤ ⇒ ≤ . 
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