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Rezolvare
a) Sedemonstreaza ca [x,y1 M x+yOM

Fie x=a-by3 si y=c-d+/30OM ,ab,c,d0Z.
x+y=(a+c) —(b +d)+/3 si deocarece a+cOZ si b+d0Z seobtineca x+yOM
b) Fie x=a-by3 si y=c-d+/3 OM ,ab,c,d0Z.
x[y = (ac +3bd) —(ad +bc)v/3 si deoarece ac+3bd 0Z si ad +bcZ seobtineci x[yOM
) 0=0-0R/30M, 1=1-0E/30M , deci {03 OM .

d) Deoarece 1 este element neutru al operatiel "[1 definitd pe R si 10M rezultd ca 1 este element neutru al
operatiel "0 definita pe M .

5++/3 eteinversabil in raport cu "0 = O p\/§] M astfel incét (m— p\/ﬁ) [@5+\/§) =1

5p—-m=0 m=5
- P - P - mzi,p:i. Dar =, 07 deci rim pv3I M astfel incat
5m-3p=1 5Bp-3p=1 22 22 22 22
(m— p\/§)(5+\/§) =1 adici 5+ /3 nu este element inversabil inraport cu "7
) Stiind ca adunarea si inmultirea pe R sunt asociative si comutative si admit element neutru pe O respectiv
1 si deoarece {0, OM , iar M OR obtinem ci adunarea si Tnmltirea sunt asociative si comutative si pe
M , iar O si respectiv 1 sunt elemente neutre ale acestei operatii definitepe M .
Cum orice element a—b+/3 M areun opus —a+b30OM si si inmultirea este distributiva fata de adunare,
obtinemca (M, +,[)) este inel comutativ
f) Fie x=a-bJ30OH , a®2-3b? =1 a,b0Z. x este element inversabil a lui H in raport cu operatia "I
o [X= a- B3I H astfel incat xX' =X [(x=1 . Din egditatea x[X' =1 se obtine X =a+by30OH
Ox a bJ/3] H adici orice element al multimii H este inversabil Tn raport cu operatiade "[



