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Rezolvare

a) Searatd ca [H] Zastfel incdt xOe= dx X1X 7Z

Existenta elementului e sedetermina din xUe= x, OX] Z deundeseobtine e=2
Apartenentalui e la Z este evidenta: 207

Se demonstreaza ca legea [ este comutativa pe Z adica xUy= ylIx,0x, ¥ Z.
Deci (b= 20 Z al. xUOe= dlx X.

b) Sedemonstreazi ca Ox,y, 2] Z (xOy)Dz X (¥ 2 ®x ¥ z 4

¢) Casi lapunctul a) se determina elementul neutru e=3

Fie xOZ, x estesimetrizabil = [(XO Z af. XxoX' =X ox=3

2x _23 0Z doar pentru x0{1,3}

Din xox =3 obtinem x =
X_

Deci doar elementele din multimea{1,3} sunt simetrizabile.

d) Fie x=2k +1, y=2p+1, k,p0Z,

xoy=(2k +1)(2p +1) =2(2k +1) -2(2p +1) +6 =2(2kp-k - p+1) +10H , 2kp—k - p +10Z
€) Searata prin calcul ca

(xOy)oz= (x+ y= 2)oz= (x+ y-2)[k-2(x+y=-2) -2z +6 =xz +yz -2x -2y -4z 40
(xoz)yoz)= (xz= 2x- 2z+ 6)0(yz 2y- 22+ 6)= xz+ yz— 2x— 2y- 4z+10

f) Searatd ca legea , [I' este asociativa (din b) ), comutativa (prin calcul direct din @) ), ci admite element
neutru (din a) ) si ca orice element este simetrizabil Tn raport cu legea [l

Searatd ca legea, " este asociativa (prin calcul direct), ca admite element neutru (din c) ).
Searata ca legea, o” estedistributiva fatd delegea , [ (dine)).

Deci (Z,00) esteinel.



