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Soluţie 
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( ) ( ) ( ) ( )2 2 2 ,x x xf x x e x e x e x
′ ′ ′′ = + = + = + ∀ ∈ .Deci limita cerută va fi egală cu 02 0 1e⋅ + = . 

b) Din punctul a) ( ) 2 xf x x e′⇒ = + . ( ) ( )( ) ( ) ( ) ( )2 2 2x x xf x f x x e x e e
′ ′′ ′′′ ′= = + = + = + , x∀ ∈ . 

Cum 0xe > , pentru orice x ∈ , rezultă de aici că ( ) 0,f x x′′ > ∀ ∈ .Deci funcţia f  este convexă pe . 

c) Înlocuind  şi  f f′ ′′  de la a) şi b) ⇒ ( ) 2 2
1,22 2 3 2 1 0 1x x x xx e e x e e x x x+ − + + + = − ⇔ + + = ⇔ = − . 
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b) Conform ipotezei ( ) ( ) 11 1n n
x x

++ ≤ + , [ ]0,1x∀ ∈ şi n∀ ∈ .Prin înmulţirea acestei inegalităţi cu 0x >  

obţinem ( ) ( ) 11 1n n
x x x x

++ ≤ +  (cazul 0x =  verifică şi el inegalitatea). Integrând acum această ultimă 

inegalitate pe [ ]0,1  obţinem 1n nI I +≤ , pentru oricare n ∈ , de unde reiese imediat că 2008 2007I I≥ . 

c) Utilizând identitatea dată vom obţine: ( ) ( ) ( )( )
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