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Rezolvare 
a) Din definiţia elementului neutru ( e∃ ∈ Z  astfel încât x e x e x∗ = ∗ = , x∀ ∈ Z ) cum legea este comutativă, 

avem x e x∗ = , x∀ ∈ Z , adică ( 2) 2e x e a x+ + + = , x∀ ∈ Z  de unde 
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. Deci 2a =  şi 1e = − .  

b) Cum ( 2)( 2) 2x y x y∗ = + + − , asociativitatea rezultă din 
( ) ( 2)( 2)( 2) 2 ( )x y z x y z x y z∗ ∗ = + + + − = ∗ ∗ . 

c) Din egalităţile ( ) ( ) ( )2 4 2 2x y z x y z+ + ∗ = + + + −  şi 

( ) ( ) 2 ( 2)( 2) 2 ( 2)( 2) 2 2 ( 4)( 2) 2x z y z x z y z x y z∗ + ∗ + = + + − + + + − + = + + + −  rezultă că egalitatea 

din enunţ este adevărată. 

d) Din ( 2)( 2) 2 1x x x y′∗ = + + − = − , rezultă 1
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Z  pentru x ∈ Z . Atunci ( 2) 1x + , adică 

{ }( 2) 1,1x + ∈ − . Imediat obţinem { }3, 1x ∈ − −  

e) Din 3x y∗ =  se obţine ( 2)( 2) 5x y+ + = , de unde  ( ) ( ) ( ) ( ){ }( 2; 2) 1;5 , 1; 5 , 5,1 , 5; 1x y+ + ∈ − − − −  şi 

atunci mulţimea soluţiilor ecuaţiei este ( ) ( ) ( ) ( ){ }1;3 , 3; 7 , 3, 1 , 7; 3− − − − − −  

f) Cum { }( 3) ( 3) 3 ( 1) ( 1) 3, 1a− ∗ − = − = − ∗ − ∈ − −   atunci se obţine { }0, 2a ∈ . De asemenea 

{ }( 3) ( 1) ( 1) ( 3) 5 3, 1a− ∗ − = − ∗ − = − ∈ − − , adică { }2, 4a ∈ . Prin urmare 2a = .  
 


