
Ministerul Educaţiei, Cercetării şi Tineretului 
Centrul Naţional pentru Curriculum şi Evaluare în Învăţământul Preuniversitar 

 

 

 
 
                                                          Soluţie 

1.a ' 1
( ) ln 1

( 1)a
x a

f x
x x x

+ = + −  + 
 

 b 
( )

"
22

(2 1)
( )

1
a

x a a
f x

x x

− +=
+

 

 f  convexa pe (0; ∞ )daca si numai daca "( ) 0, 0f x x≥ ∀ > ⇔  

 2 1 0a − ≥  si 0
2 1

a

a
>

−
 ,de unde 

1
;

2
a

 ∈ ∞  
 

c lim ( ) 0
x

f x
→∞

= ∞ ⋅  

 
( )ln 1 ln

lim ( ) lim
1x x

x x
L f x

x a
→∞ →∞

+ − ∞= = =
∞

+

 

 L = 1  folosind regula lui l’Hopital 

2.a 
2

2
2

0

cosI xdx

π

= =∫
2

0

1 cos2

2

x
dx

π

+
∫  

 
1

1n

n

I n

I n+

+< 2 4
I

π=  

b ( ) ( )
2 2

1 2 2

0 0

cos sin ' 1 cos sinn n
nI x x dx n x xdx

π π

− −= = −∫ ∫  

 ( ) ( )21 1n nn I n I−= − − −   ,de unde 

 ( ) 21n nnI n I −= −  

c [ ]cos 0;1x ∈   ,de unde 1n nI I+ <  ;in plus 0nI ≥ 0nI ≥ ,deci sirul este descrescator si marginit inferior, 

  adica e convergent. 
 
 


