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1.a) Explicitand modulul, rezulta f (x) :{ , deunde rezulta

f'(x)= ,oa+ 11).

x? -1
o : : . _f(x) .
b) Ecuatia asmptotel spre +co lagraficul functiel f estey = mx +n, undem= lim —=si
X— 0 X
n= Iim(f(x)—mx).Deci:

X — 00

m= ||mm: lim I 1 [ ]_—EJ =
X—0 X X — 00 X%OO X X

n=lim (f(x)-mx) = lim (x— X% -1 +1) =Iim{; +1J 1.
X - 00 X - 00 X — 00 X+ X2 -1

Prin urmare, ecuatiaasimptotel spre +oo lagraficul functiel f este y=-x +1.
¢) Pentru xO[%e ) rezulta 1-x* <0, deci 1-x° < ‘1—x2‘ . Prin urmare

1- -
0s— <100 (V& ).Ded-1=g(x)<100 (V& )

X
—\J1=x2 2
Deoarecelim g(x)=|iml#=lim7—jx =£,func;iag poate fi

prelungita prin continuitate in 0 punand g(0) —% .

Cum g este continua pe intervalul [O\/ﬂ , rezulta ci pe acest interval g este

(x)<M.00 [042] .
Cum|g(x)|sLD>D (\/Eb )rezulté‘g(x)‘smax{LM},Dﬂ 6 ).
Aceasta probeaza ca g este marginita.

24) [1* A gt 2 —dt. Utlizzm schimbareadevarizbils V1T =u - t =1-u”, (10 [0.].

NGRENEE
(314 2t+1 34 2t+1 12 3-u? 1/23u—u3
Deci —=at= = udu =2 du =
IO f (Vt) IO I-V1-t L I-u I -u
1/2
—2I1/2 3u-u’ uzzjl (u +u-2-——"— R +— —2u Hn(1 -u) = 42
0 u 1 0 64

b) Utilizam schimbareade variabila g(x)=t = x= f( ).
3 1
Astfel rezulta f g(x)dx = J' tf'(t)dt , apoi aplicim integrarea prin parti.
0
1

Deci fg(x)dx:jtf '(t)dt =t (t)
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3 1
Din egalitatea [ g (x)dx =3[ f (x)dx rezulta ceeace trebuia aratat
1 0

1 3 1 a 3
c) Din egalitateaf f (x)dx +J'g(x)dx =3 rezultéj i (x)dx+f g(x)dx+fg(x)dx =3, deunde
0 1 0 1 a

1 a 3
I f (x)dx +j g(x)dx =3 —I g(x)dx, asaincat inegalitatea de demonstrat este echivalenta cu
0 1 a

3 3
3—J'g(x)dx2a sau cu _[g(x)dsz—a.

a a

3
Deoarece :[ZLB] —»[O,]] rezultd g(x)<10d] [a,d din care, prinintegrarerezulté,Ig(x)dxsfﬂ—a.

a



