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58 SUBIECTUL II (30p) – Varianta 058 

 
 
5p 

                Se consideră funcţia ( ) ( ) 2

2
: 1,1 ,

1
f f x

x
− → =

−
. 

a) Să se determine numerele reale a şi b pentru care ( ) ( ), 1,1
1 1

a b
f x x

x x
= + ∀ ∈ −

− +
. 

5p b) Să se determine ecuaţiile asimptotelor la graficul funcţiei f. 

5p c) Să se calculeze ( ) ( ),  1,1f x x′ ∀ ∈ − . 

5p d) Să se studieze monotonia funcţiei f . 

5p e) Să se arate că ( ) ( )2, 1,1f x x≥ ∀ ∈ − . 

5p f) Să se studieze continuitatea funcţiei ( ): ,  min{3 1,2 3}g g x x x→ = − + . 

 
 Soluţie 

 
 

a) 
( )

2 2

02
1

21 1

a bx a b a b
a b

a bx x

− =− + + 
= ⇒ ⇒ = = + =− − 

 

b) ( )1 1dl x− = +∞⇒ = −  asimptotă verticală  
             ( )1 1sl x= +∞⇒ =  asimptotă verticală  

       c)   ( )
( )22

4

1

x
f x

x
′ =

−
 

d)   ( ) 0 0f x x′ = ⇒ =  

       ( ] ( )1,0 0x f x f′∈ − ⇒ ≤ ⇒  este descrescătoare 

       [ ) ( )0,1 0x f x f′∈ ⇒ ≥ ⇒  este crescătoare 

e)    ( ) 0 0f x x′ = ⇒ =  

x  1−                                                    0                                                             1  

( )f x′  −           −           −             0          +            +              +  

( )f x  +∞                                        2                                              +∞  

         Din tabelul de variaţie al funcţiei rezultă ( ) ( )2, 1,1f x x≥ ∈ − . 

 f)     ( ) 3 1, 4

2 3, 4

x x
g x

x x

− ≤
=  + >

 

          

               

( ) ( ) ( )
( ) ( ) ( )
( )

4 4

4 4

4 lim lim 3 1 11

4 lim lim 2 3 11

4 11

s
x x

d
x x

l g x x

l g x x

g

= = − = 
= = + = ⇒

= 

g este continuă în x=4  

                                            ⇒  g este continuă pe . 
 


