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Rezolvare 

a) Se demonstrează că 2 , 2n mx M y M∀ = ∈ ∀ = ∈  2 2 2n m n mx y M M+⋅ = ⋅ ∈ ⇔ ∈ adevărat pentru că 
n m+ ∈  
b) Deoarece înmulţirea numerelor întregi este asociativă şi comutativă şi admite element neutru pe 1 şi 
deoarece M este parte stabilă a lui în raport cu înmulţirea şi 01 2 M= ∈ obţinem că ( ),M ⋅ este o structură 
algebrică comutativă, asociativă şi cu 1 element neutru. 

    Se demonstrează că 2nx M∀ = ∈   x M′∃ ∈ a.î. 1x x x x′ ′⋅ = ⋅ =  

Se  obţine 
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n
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x M−′ = = ∈  

     Deci ( ),M ⋅  este grup comutativ. 

c) Se demonstrează că 2 2,x n y m P∀ = = ∈  ( )22 2 .x y n m P n m P⋅ = ⋅ ∈ ⇔ ∈ adevărat pentru că n m⋅ ∈  

d) Deoarece înmulţirea numerelor raţionale este asociativă şi comutativă şi admite element neutru pe 1 şi 
deoarece M este parte stabilă a lui  în raport cu înmulţirea şi 21 1 P= ∈  obţinem că ( ),P ⋅ este o structură 
algebrică comutativă, asociativă şi cu 1 element neutru. 

   Fie 2x n P= ∈  x este inversabil x N′⇔ ∃ ∈ a.î. 1x x x x′ ′⋅ = ⋅ =  

   Obţinem 
2

1 1 1
1x P n

n nn

 ′ = = ∈ ⇔ ∈ ⇔ = ± 
 

 

Deci mulţimea elementelor inversabile ale lui P este { }1±  

e) Se demonstrează că 1 2 32 2 2 2k k k k P+ + +⋅ ⋅ ⋅ ∈ k∀ ∈ ⇔  ( )24 6 2 32 2k k P+ += ∈   

     adevărat pentru că 2 32 k+ ∈  

f) Se demonstrează că 2n∃ = ∈ a.î. 22n n= deci M N∩ ≠ ∅ pentru că 22 M∈ şi 22 P∈  
 
 
 


