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 III. FELADAT (30p) – 075. változat  

 1. Adott az  : ( 1, )f − ∞ → , ( ) (1 )f x x xα= + − α  függvény, ahol , 1α ∈ α > . 

5p     a) Tanulmányozd az  f  függvény monotonitását. 

5p     b) Igazold, hogy ( ) ( ) { } ( )1 1 , 1, \ 0 , 1,x x x
α α α+ > + ∀ ∈ − ∞ ∀ ∈ ∞ . 

5p     c) Igazold, hogy 2 ( ) (2 ) (2 ), , [0, )f x y f x f y x y+ ≤ + ∀ ∈ ∞ . 

 2. Adott az ( ): 1,f − ∞ → , ( )
1

x
f x

x
=

+
 függvény. 

5p     a) Számítsd ki:
1

0
( )f x dx∫ . 

5p     b) Számítsd ki:
4 2
1

( )[ ]f x x dx∫ , ahol [ ]x  az x  valós szám egészrészét jelöli. 

5p     c) Igazold, hogy 1( )n na ≥ , 
0

(1) (2) (3) ... ( ) ( )
n

na f f f f n f x dx= + + + + −∫  sorozat konvergens. 

 


