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 III. FELADAT (30p) – 089. változat  

 1. Minden 0a >  esetén tekintsük az ( ) ( ) 1
: (0; ) , ln 1a af f x x a

x
 ∞ → = + + 
 

 függvényt. 

5p     a) Számítsd ki ( )af x′ -et, ha 0x > . 

5p     b) Határozd meg az  a  értékét úgy, hogy az af  függvény konvex legyen az értelmezési tartományán. 

5p     c) Igazold, hogy az af  függvény grafikus képének  van asszimptotája a +∞ -ben. 
 

2. Legyen *2
0

cos ,n
nI x dx n

π
= ∀ ∈∫ esetén. 

5p     a) Számítsd ki az 2I  értékét. 

5p     b) Igazold, hogy ( ) 21 , 3n nnI n I n−= − ∀ ≥ . 

5p     c) Bizonyítsd be, hogy az ( ) 1n n
I ≥ sorozat konvergens. 

 


