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 III. FELADAT (30p) – 065. változat  

 1. Adott az : , f → ( ) xf x x e= +  függvény. 

5p     a) Igazold, hogy a függvény bijektív. 

5p     b) Igazold, hogy ( ) 2 1,f x x x≥ + ∀ ∈ . 

5p     c) Bizonyítsd be, hogy ha ( ) 1,f x mx x≥ + ∀ ∈ esetén, akkor 2m = . 

 2. Adott az  : , f → ( ) 3sin cosf x x x=  függvény és legyen F az f  egy primitív függvénye -en. 

5p     a) Igazold, hogy létezik olyan c ∈ , amelyre 44 ( ) sinF x x c= + . 

5p     b) Számítsd ki az f  szubgrafikonjának területét a 0,
2

π 
  

 intervallumon. 

5p     c) Igazold, hogy 2 1
0

( ) 0nf x dx
π + =∫  , n∀ ∈  esetén. 

 


